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Fiche de calcul

Fractions

Exercice 1 Dans chaque cas, écrire sous la forme d’une fraction irréductible.
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Exercice 2 Dans chaque cas, écrire sous la forme d’une fraction irréductible.
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Exercice 3 Dans chaque cas, écrire sous la forme d’une fraction irréductible.
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Exercice 4 Dans chaque cas, écrire sous la forme d’une fraction irréductible.
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Exercice 6
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Fiche de calcul

Puissances

Exercice 1 Dans chaque cas, donner le résultat sous la forme d’une puissance de 10.

10°

a) 10°-10% =108 b) (10%)3 = 10'° c) Tk 102

107° 10°-1073)> 10 103)7°-10° 10710
d) — =102 e) ( r_ = 10* f) 10 = =108

10-3 (10-5-103)=3 106 103 -10-5 10—2
Exercice 2 Dans chaque cas, donner le résultat sous la forme d’une puissance de 10.

0,001 = 1073 b) 10%-0,01% =10%- (1072)2 =1073 ) 0,01* _ 107 _ 10t
2) 0,001 = T - “ 70,15 105

1000-0,01*  10%-1076 0,013)~2

d) 0,00172-1000% = 10%- 10 = 1012 e) 009-0,01° _ 10°-10 10t f) (0,01%) =103

0,130,012 103-10~4 0,13 (100-2)-3

Exercice 3 Dans chaque cas, donner le résultat sous la forme a™ avec a et n deux entiers relatifs.

25
a) 3151 =(3x5)1=15' b) ()2 =5° < =

6° 3047 30%8
i 35 f) ( ) — — 328
25 9228 . 528 1028

=97

d) (=7 (=1)7°=T772 e

Exercice 4 Dans chaque cas, donner le résultat sous la forme 2" - 3P, ot n et p sont deux entiers relatifs.

2. 32 Cu oo
a)W:2 4.3-1 b) 221_’_222:221(1_’_2):221‘31

) 322 4 321 321(3 4 1) 321 X 22 21 30 d) (32 . (_2)4)8 (32 . 24)8 316 . 232 238 326
C = = = . = = = .
322 _ 321 321(3 _ 1) 321.9 ((_3)5 . 23)—2 (_3)—10 .96 3—-10.9-6

Exercice 5 Dans chaque cas, simplifier au maximum.

17 . p—6 23 17 | 2—6 )
9—3 . 242 (32)—3 . 242

552-12172-125%2  52.112.117%.(5%)2  5%.11°2

27560572254 11-52- (112 x 5)~2.5%  11-3.58

1272.15%  472.372.34.50  271.32

) o5 qs 1 sl.gd.gd T 38.g

Q) 36 70°-10% _ 6°-7°.2°.5°.2% . 52 _ 965
143 .282 . 156 23.73.72.24.36.56

=11

— 310
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Fiche de calcul

Développer et factoriser
Dans les exercices suivants, x représente un nombre réel ou complexe.
Exercice 1 Développer, réduire et ordonner.

a
b

(6r —2)+2(3—"7x) =30x — 10+ 6 — 14z = 162 — 4
(1-5z)—(8r—-3)=5—-252—8x+3=—-33x+38
(—x+4)(z+8) = —2? —8r +4x + 32 = —2% — 4z + 32

(8 — 3)(8 — Tz) + 2(8z — 3) = 64z — 5622 — 24 + 21z + 162 — 6 = —5622 + 101z — 30
3(dx — 7
5(1+ 2z

) 5
) 5
c)
d)
e)
£)

)(Tz +5) = 3(2822 + 20z — 49z — 35) = 3(2822 — 292 — 35) = 8422 — 87z — 105
) — (114 22)(3z — 1) =5 + 10z — (332 — 11 + 622 — 22) = 5 + 10z — 31z + 11 — 622
= —62% — 21z + 16

)2:c+1 3. 2\ _1, 4 3 11, 1 1
S\ T\ 7)) T Tt T s T a2 336 14

h) (22 — 32)(5a3 — 7) = 5% — 152% — 722 + 212

Exercice 2 Factoriser.
a) 8z —3)(Tx —5)+ (8x —3)(x+9) = 8z —3)[(Tx —=5) + (x +9)] = (8 — 3)(8z +4) = 4(8x — 3)(2x + 1)

b) (1-4dz)(x+7)+(1—-4x)2rx—1)=(1—-4z)[(z+7)+ 2r - 1)] = (1 —42)(3x +6) = 3(1 — 4x)(x + 2)
c) Bz +2)(z—2)+7Bx+2) =Bz +2)[(z—2)+7 =Bx+2)(x+5)
d) (11 + 22)(3z + 1) + (11 + 22) = (11 + 22)[(3z + 1) + 1] = (11 + 22)(3z + 2)

(

e) (13z—=5)(z—1)—(z—1)(z+3) = (z—1)[(13z—=5) —(z+3)] = (¢ —1)(13x —H5—2—3) = (zr—1)(122—8) =
4(x —1)(3z — 2)

f) (8x—5)(z+1)+3(x+1)— (Te—1)(xz+1) = (z+1)[(8x—5)+3—(Tz—1)] = (2 +1)(8z —5+3—-Tz+1) =
x4+ 1)(z—1)

g) (x+4)Bx—1)+ 2z +8)(z+7) =(x+4)Bx—1)+2(z+4)(z+7) =(x+4) Bz —1)+2(x+7)] =
(x+4)Bx — 1422+ 14) = (z + 4)(5bx + 13)

h) (52— 9)% — (52 + 10) (52 — 9) = (52 — 9)[(52 — 9) — (52 + 10)] = (52 — 9) (52 — 9 — 5z — 10) = —19(5z — 9)
1) bz =3)(7T—2)—(z—T)(4x —3) = bz —3)(7T—2) + (T —z)(4x — 3) = (7T — 2)[(bx — 3) + (42 — 3)] =
(7T—2)(92 —6) =3(7 — x)(3x — 2)

j) (6 —=5)(2z+11)+ (2 +9)(5—62) = (62 —5)(2x +11) — (x4 9)(6x —5) = (62 —5)[(2x +11) — (z +9)] =
(6x —5)(2x + 11 —x —9) = (6z — 5)(x + 2)

—

Exercice 3 Développer :

a) 3(x+1)— (z+3)22+2) =32 +3— (22 + 22+ 62 +6) =3z +3 — 222 — 8z — 6= —22% — 52 — 3
b) 3z —2)(z +1) — (6z —4)(z +3) = 32% + 3z — 22 — 2 — (622 + 18z — 4o — 12)
=322 +2—-2—-62% - 14z +12 = —32%2 — 132 + 10

c) (4x+7)2 +4x+7= (4o +7)(4x +7) + 4z + 7 = 1622 + 282 + 28z + 49 + 4z + 7 = 162% + 60z + 56
d) 22 -3)2+(x+6)(3—22) +4r — 6 =422 — 120 + 9+ 32 — 22° + 18 — 12z + 40 — 6 = 222 — 17z + 21
Factoriser :
a) 3(x+1)—
b) (3z —2)
c) (4z+7)
d) (2z —3)% +

(x+3)2z+2)=(x+1)(3—-22—-6)=(x+1)(—2z — 3)
(x+1)—(6z—4)(z+3)=Bx—-2)(zr+1—-2x—6)=(3z —2)(—x — )
24 dr+T7=(da+ T4z +T7+1) = 4z +7)(4z +8) = 4(4z + 7)(z + 2)
(x4+6)3—22)+4r—-6=(22—-3)2xr -3 —-—2—-6+2)= 2z —-3)(z—T7)
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Fiche de calcul

Identités remarquables
Dans les exercices suivants, x représente un nombre réel ou complexe.
Exercice 1 Développer.

a) (x+3)2=22+62+9 b) (z—4)? =22 —8r+ 16 ¢) (x—5)(z+5)=x2-25
d) 3z —5)2=922-302+25 e) (20—3)2=42>—-122+9 f) (11 — 2)(11 + z) = 121 — 22
g) (Tx+2)2=4922 +28x+4 h) (4v —7)2 = 1622 — 562 +49 i) (4o — 3)(4x + 3) = 162> — 9

Exercice 2 Factoriser.

a) 22+ 10z + 25 = (z + 5)? b) 22 -2z +1=(z—1)2 c) 22 —49=(z —T)(z+7)
d) 42?2 — 20z +25 = (20 —5)2 e) 3622+ 362+ 9 = (62 +3)2 f) 922 — 16 = (32 — 4)(3z + 4)

Exercice 3 Développer, réduire et ordonner.

a) (+2)2+B—-22)3+22) =22 +4r+4+9—42? = —322 + 42 + 13

b) 2z+1)2—(x—3)?=42? +4r+1—22+ 62— 9=322+ 10z — 8

¢) (r+1)(z—1)— Br+2)2=22—-1-252%2 - 20z — 4= —242% — 200 — 5
d) (T—2)?— (92 —1)? =49 — 142 + 2% — 812% + 187 — 1 = —8022 + 42 + 48

Exercice 4 Factoriser.

a) (1 +2)?2-9=(x+2-3)(x+2+3)=(z—1)(z+5)

)

b) 2z+1)?—(z—3)2=[2x+1)— (z—3)][2z+ 1)+ (z — 3)] = (z + 4)(4z — 2) = 2(z + 4)(2z — 1)

¢) (z+2)(z+1)+22-1=(@+1)(z+2+2x—-1)=(z+1)2z +1)

d) 25—z - (z-5)2v+3)=G-2)6b+2)+(5-2)22+3)=(6-2)b+z+20+3)=(5—2)(3z +8)

Exercice 5 Simplifier au maximum (avec z un nombre non nul et différent de 1, —1, 2, et —2.

x 2 2 z(z+1) 2(z —1) 2 zx+1)-2@x—-1)-2
a>x—l_x+1_a:2—1_(x—l)(x—i—l)_(a;—i—l)(:c—l)_a;?—l_ (x—=1)(x+1)
B -z oz
(x—1)(x+1) z+1
b) 2 1 n 8 :2(x—2)—(x+2)+8:230—4—90—2—1—8: T+ 2 _ 1
r+2 x—-2 a2-4 (x+2)(z—2) (x+2)(z—2) (x+2)(z—-2) x-2
2 z3 22 x x 20 z(x+1)+zx@x-1)—-22 2z
2 1’2—1'+ZL‘3—|—1'2_1'3—:E:1'—1+IL‘—|—1_{L‘2—1_ (x —1)(z+1) Szt
d)7+x+2+ 2 2 —4 N z? 4 2z 2(x+2) :x274+x2+2x+2(:v+2): 2
x x?2—4 22-2x z(@®-4) z(@?-4) z(x-2)(z+2) x(z —2)(z + 2) x—2

Exercice 6 Ecrire sous forme canonique.

) 22 +8r+3=(vr+4)? 13

) 22— 10z +9= (z—5)>—-16
c) 22+ 20+ 7= (x+1)2+6

) 522 + 302 + 46 = 5(z? + 6x) + 46 = 5[(z + 3)? — 9] + 46 = 5(x +3)2 + 1

) 222 — 1204+ 8 =2(2? — 62) + 8 =2(x — 3)2 - 10

)

3x2+15x—7:3(x2+5x)—7:3(3;4_%)2_1%3
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Fiche de calcul

Racines carrées

Exercice 1
Ecrire chaque nombre sous la forme av/b avec a un nombre réel et b un nombre entier le plus petit possible.

a) v20 =25 b) V27T=3V3 c¢) V45=3V5 d) V160 = 4/10
&) VTS = 5yl \f ENCEP R LN, R RNV

Exercice 2 Effectuer les calculs suivants et donner le résultat sous la forme av/b avec a et b deux entiers
naturels, b le plus petit possible.

a) 2v20 + V5 — V45 =45+ V5 =3V5=2V5  b) V40 — v/160 + 2v/250 = 2v/10 — 4v/10 4 10v/10 = 810
c¢) V507 — 475 + 3v/27 = 13v/3 — 20v/3 + 9V3 = 2/3

Exercice 3 Simplifier les produits suivants.

a) V14 x V56 = VT x V2 x VT x/8=T7x4=28

b) vV2x32x V25 x 34 x5=+v24x30x5=108V5 C)\/§X\/§—
)ﬁx\/@:mlemzmo e) V8 x /225 x /T2 =8 x 9 x 5= 360

V5X\/ \/ = g) V23 x V2T =2°
>\/7’5><\/27><\/00 vﬁiﬁ%ﬁ% oo = 0,9

) \/> \/> \/> 52x53%x23x73 *7)(5\/5*35\/5
\/>0><\/> - 25x2Xx7Tx22 -

Exercice 4 Effectuer les produits suivants puis réduire.

a) (V2-V3)2=5-2V6 b) 2-V5)2+V5) =-

¢) (3v/6 — v/150)(5v/24 — 2¢/54) = (3v/6 — 5v/6)(10v/6 — 6v/6) = —2v/6 x 41/6 = —8 x 6 = —48

d) 2V3+VE)?2 =12+ 415+ 5 =17+ 415 o J1+3/1-3=\/1-% \/>—
(VT=2V6+VT+2V6)2=T—2V6+2V7T—2V6VT+2V6 + T+ 2V6 =14+ 240 — 4 x 6 = 24

Exercice 5 Ecrire sans racine au dénominateur (en utilisant la quantité conjuguée).

5 5(vV2-1) B 11 11(3+v2) 33+11V2
a) A1 a1 =5v2-5 b)giﬁ_ =
1+v5  (1+vV5)(B++v5) 3+vV5+3V5+5
c) 3_\/3— - = 1 =245
)7+\/§_(7+\/§)(5—\/§)_35—7\/§+5\f—\/€
543 25— 3 B 22
Exercice 6 Egalités a justifier.
1 V2 -1

a) V8 + 50 =2y/F5v2 =72 =49 x 2 =+/98 b) Ari- 2 1 - 2-1

1L VB+V3 _ 2v2+V3

f /3 8-3 5
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Fiche de calcul

Equations

Exercice 1 Résoudre les équations suivantes.

a) 3r+2=0 b) 14 — 3z = -1 c) 2e—3=—x+6 d) bxa +7=5—-2x
S ={-2 < = {5} < = {3} S ={-z

Exercice 2 Résoudre les équations produit suivantes.

) (2043)(2041)=0 & 2043 =0ou2s+1=0 b) (= —3)(52 +2) =0
7 ={-3-1} 7= {-3,-2)

¢) 22(62—3)=0 d) Gr+1)T—32)z+2)=0 o) 52z —4)(z+2) =0 ) —32(l —4z)(Tx +4) =0
7 =1{0.3) 7 ={-2-L1) 7= {2.-2} = {-40,7)

Exercice 3 Se ramener a une équation produit pour résoudre les équations suivantes.

a) 22—=25=0 & (2 =5)(T+5) =0 .00 & ={-5,5}

b) 4r? =1 & (20— 1)(20+1) =0 .o ooeeiiit S ={-31

)2?—=3=0 & (x—V3)(+V3) =0 ... S ={—/3,V/3}

d) 322 =20 =T & 32(2—3) =0 ..0oiiiii < =40,3}

) T—22=2 & (Wo—2)(VBHo) =0 oo S ={-/5,1/5}

B (z=32=7 o (@-3-V)@E—3+VT)=0 ... S ={3+V7,3-VT7}

g) 2x—-3)44+T7r)+2x-3)(z+4)=0 & (22-3)8x+8) =0 ........ 7 ={-1,3

h) 3z —5)% = (23:—3)(39; 5) & Bz —5)(x—2)=0 ... S ={5,2}

i) 20 —1)2 (T +3)%?=0 & 20 —1-Tr—-3)2r —1+7x+3)=0 ... y—{ j:;, 2}

j) (br+3)2=4(2x+5)? & bz +3—-2122+5))(bx+3+2(2x+5)) =0 ={-£7

Exercice 4 Résoudre les équations quotient suivantes.

a) ?igi =0 (avecz # 32) D) %:O (avec x # 3) c) gi—zi =0 (avec z # —%)
S ={-4} S =0 S =0

(—=6z+5)(3x —1) (—z+5)(3x + 6) 11+ 112)(3 + x)
T+x (x 4+ 1)(2x + 3) x?—1
={2,1} (avec z # 7) 7 ={-2,5} (avec x # —1 et —3) S ={-3} (avecz # —let z #1)

=0

d) =0 e) =0 f) (

Exercice 5 Se ramener a une équation quotient pour résoudre les équations suivantes.

a) Avec z # —% b) Avec z # ¢
2 253z +1) 3z +1 3z +1—2(6 - 5z)
=5 — 17 =0 -2 & =0
3z +1 3r+ 1 6 — 5 6 — 5z
S ={-3} < = {15}
c) Avec x # —3 d) Avecz #let x # %
222 +1 222 +1—22(3 + ) 3 4 3(1—2z) —4(x —1)
:2 = = =
3ta 07 3+ 0 rol 12 O @oni-22)
7 = {1} S = {15}

Livret de calcul - Corrigé 6 ATS Toulouse - Mathilde Leloup



Fiche de calcul

e) Avecx#%etx#Q

1 —4x 2—xz+4(1—-22)(2 — )+ 4z(1 — 2x)
4: =
1—2x+ 22 (1-2z)(2—x) 0
S ={17}

f) Avecx # —let x # 1
4 N 2 5 4z —1)+2(x+1)-5
r+1 -1 22-1

(x+1)(x—1) =0
< =1{&}

Exercice 6 Exprimer simplement 'inconnue en fonction des autres grandeurs (avec m # 0)

11 1 2 C?
a) — = — 4 — avec pour inconnue k. b) mg, T _ 0 avec pour inconnue p et p > 0.
k‘ ]{71 k‘g a p3
k1ko .| C?%a C?%a
= , avec k 0etk 0 =4i/—, avec — =
P 17 2 7 P % g
R 1 1 mgd2 ng
¢) — — ——= = 0 avec pour inconnue R. d) avec pour inconnue v.
L RC
IL d?
=4/ — R=—4/— R—— ouv=— R——
V c o Ve \/ \/
avec?>0 avecR—E 20etg>0
Livret de calcul - Corrigé 7
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Fiche de calcul

Inégalités et inéquations

Exercice 1 On considére un nombre réel x tel que —2 < x < 1. Encadrer les expressions suivantes.

a) —l<ax+4+1<2 b) 6<zr—4<-3 c) 6<3r<3 d) —2<-2zx<4
1
e) —§<—§<1 f) ~11<20-7<-5 g 6<1l—5z<2l

Exercice 2 Résoudre les inéquations suivantes.

3z — 2
a) 5x—3>Tr—95 < 92>2¢  b) 3x>24—g<:>7x>48 ) x4 <g(:>3a:—2<2x
S =] — 00;46[ S =[8, +oo S =] —00,2]

Exercice 3 Résoudre les inéquations produit suivantes (aide en vidéo : ici).

a) B3z +2)(bzr—4) >0 b) (—=2z+ 7)(5x —4) <0 ¢) (=bzx—2)(—13z+7) <0
y:]_oo,_g[u]g,+oo[ S =] —m,g]u[§,+m[ S =] —%,%[

d) (—z+8)(b—2z) >0 e) (—z+5)3r—1)(-Tr—3)<0 f) z(22-1)>0
S =] — 00, 3] U[8, +o0] S =] —o0,—-3JU[},5] 7 =] —1,0[U]1, +0]

Exercice 4 Résoudre les inéquations quotient suivantes (aide en vidéo : ici).

—5r — 2 7T—3x —x+8 (—x+5)(3x—1)
_— > >
Y T3rys < b 27520 95520 U a3 ="

Exercice 5 Résoudre les inéquations suivantes (si besoin se ramener a une inéquation produit ou quotient).

a) (1—4x)(z+7)—-3(1-42)<0 & (1—-42)[(x+7)—3] <0 .......... S =] — 00, —4] U [5, +o0]
3 2 3z —1)—2(x+1)

A —1 1 0..... < =] —1,1Ulb

b) Avec x # —1 et x # Txi T ool ¢ T D@+ D) > ] [U[5, 400
- 53z +1)

A ~1 < ————= <0 S =] - —Lu-t
o) Avecw £ =3 57 3z + 1 I
d) (52 —9)% < (52 +10)(5x —9) & (Bz—9)[(r—9) — (e +10)] <0 .. . =], +o0]

3x+1 32+ 1+ 2(6 — 52)
e) Avec z # 2, 5$<—2 & . <O oo & =]8, 3]
2w +1 222 +1—22(3 + )

f) AV6C$#—3,W<2$ = 3—|—;U O ..o y ] (0. @] —3[ ]6,+OO[
g) 22 -2 +122r-3 & 22— 4r+4>20 & (2-2)220 ............ < =R
h) Avec x # —1 et x # 2,

r—3  2r+5 (2—3)(z—2)+(22+5) (x+1)—3(z+1) (z—2) 17

x+1+$_2 >3 & EE Y= >0 ... S =] =5, —1{U]2, 40|
. 3 2 ) 3(z—1)+2(z+1)—5 _ 6
i) Avecx;é—letx;él,x+1—|—x_1>x2_1 & -1 >0 S =] - 1,1[U]g, +oo|
Pat—1<2?—1 & (@ =12 <0 o S =[-1,1]

2 2
I >3x—1 x*— 3z —1) 10 1L 1

k) Avec x # 0 et z # 3, w17 G0 >0 ..., & =0, ]U]3, 3]
) Avecz €R, —— <1 « = < 7 =R

vec x DI S T SO =

Livret de calcul - Corrigé 8 ATS Toulouse - Mathilde Leloup
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Fiche de calcul

Dérivation
Exercice 1 - avec des sommes
a) v € Ret f/(x) = 42° + 22 b) z € Ret f'(x) = 152 + 1 C)mE]O;—i-oo[etf’(a:):ﬁ—i-S
, 5 , z? , 1 14
d) xG]O;—Foo[etf(a:):—ﬁ e) xERetf(x):fx—? f) xE]O;—Foo[etf(:c):—p—E
Exercice 2 - avec des produits
a) v € Ret f'(x) =622 + 22 — 11 b) x € Ret f'(x) = 5z* — 622 +4x — 15
b 2 2
¢) x €]0;+00 et f'(z) = \/E—i-ﬁ = % d) z €]0;400[ et f'(x) :237\/5—%2‘”% = 2‘:’%
Exercice 3 - avec des quotients
a) T € ]2;+o0] et f’(x):i b) z € ]1;+o0] et f/(x) = L
’ (2—=)? ’ (z —1)?
—322 — 2x + 2 -3z +2
ERet fl(2) = —F5——5 d) x € ]0; t fl(2) = s—F—=—=+
Exercice 4
6z — 5 8z
R t / = — b R t ! — 10 -
a) z € Ret f'(x) (322 — 52 + 4)2 ) z€Ret f'(z) x (1 3)2
Tx+4 rz+1
c) z € |0;+o00| et f(x) = d) zeRet f(#) = ——
) e oo et f(a) = 5o ) @) = <
Exercice 5 )
Déterminer 'expression d’une fonction f définie sur ]0; +-o0[ et telle que f'(z) = 23 + —-
x
1 1
flz) = 1304 - convient.
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Fiche de calcul

Exercice 1 Valeurs exactes.

b) sin (
e) sin(77) =0

_omy =

Trigonométrie

_1
2

a) cos (%) + cos (%’r) coS (%’r) = —@ b) sin (%’r) + sin (%’) =0
c) cos? (%ﬂ) + sin? (%’r) =1 d) cos? (%”) — sin? (%’r =-1
Exercice 3 Sans calcul, donner le signe des nombres suivants.
2 7 8 14
a) cos ) >0 b) sin ) <o c) cos “)>o d) sin “T)so
5 5 5 5
Exercice 4 Résoudre
1 3
a) cos(x) = B b) sin(z) = —\g
Dans [0;27], . = {%, 27} Dans [0;271], ¥ = {4F, o7
Dans [—m; 7], & = {—g, %} Dans [—m; 7], & = {—%’T, -5
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Fiche de calcul

Exponentielle

Exercice 1 Simplifier et écrire chaque résultat sous la forme e* avec a un nombre réel.

14
a) e Txed=e b) ¢ el? c) = = e 11
o2 oll
1,7 -3 —5,1\ 2
e’ xe exe ™
d — e 113 o) @2 x(e3) 4 — 10§ — 22,2
e ) ¢ x () ) (S

Exercice 2 Simplifier chaque expression et écrire le résultat sous la forme e4(®) avec 2 un nombre réel.

1 2241 1 7-0,2 exe o e vt 2244
+x T _ 2T+ — o(—0,2z — p2x— — o2z
a) e xer =e b) ey Ll c) g e d) el
2x—5 x r+1 2—x 2zx+1\3
2—x 3—x _ . 5—2x € _ ~x—10 e xe _ Ax+2 h € X(e ) _ 4xz+6
e) ee T xe’ T =¢e ) =e g) ———— =e ) ————— =¢e
ex+5 ex—l e—:r:—l X e2x

Exercice 3 Résoudre sur R les équations et inéquations suivantes (aide en vidéos : équations - inéquations)

a) €8 = ed L < = {3}
b) 3l =1 & 3l =e & 32+1=0 .......... S ={—3
1
c)e—$—1:0@e—x:e° .......................... 7 = {0}
3 ) 0 2 0_ -2
d) o A T 3=e"42e" o =" ... S ={0}
T+1)(e*—1) = t=-1 T=1....... =
e) (e"+1)(e )=0 < e ou e < ={0}
impossible
fle ™l >1 o el & —2+1>0......... S =] —o00,1]
g) Te™ < =T & e <=1 ..o S =0
h) >1 © 4+1<1 & <0 .o S =g
e’ +1
) e <l & —20<0 i 7 =10, +o0]
jlev>e & T>1 o S =]1, +o0|
k) e <e™ @ ox<—2 & 2r<0 ... S =] — 00, 0]
) e ™ <e” & —a2<s & 0<a(z+1) .......... S =] — 00, —1]U[0,4o00]
m) (e +1)(e3-1)>0 & e -1>0 & -32>0 ¥ =]—00,0]
>0
1
n) )?>- e X zel & 2r>—1 ... S =[—%, +oo
e
0) 2z-3) e <0 & 22—3<0 ...ooviiiiiiii.. =] — 00, 3]
>0

Exercice 4 Montrer les égalités suivantes pour tout nombre réel z.

a) (e* —1)(e® —4) = e** —5e” +4  par double distributivité
e(x+1)2
elz—1)2

C) (ex +e—x)2 o (ex o e—x)Q — (62:1: +92 4+ e—Qa;) o (629@ 2+ e—2x) —4

— e(:z:—&-l)2—(ac—1)2 — iz
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https://www.youtube.com/watch?v=iPlKU7yZyRQ
https://www.youtube.com/watch?v=d28Fb-zBe4Y

Fiche de calcul

Exercice 5

T

a) reRet f'(x)=(4—

x)e
b) zeRet f'(z) = (1+x)e”
1

(e"—1) —(x —2)e” 3 —xe®—1
-2 (e-1p

c) x € ]0;+00[ et f'(z) =

e’(2? — 3) — e x2z _ z?e” —2we® —3e”

d) z € [2;+o0] et f'(z) = =

(@2 3)2 (a2~ 3)2
e) re€Ret fl(z) = 25/67

e 477 2 _ et _ e 2
f) reRet f/(x) = ( i (eaz+e£x)2 ) - (e:c +4e—ac)2

g) = € ]0;4o0[ et f/(z) = 2\1/56\/5

h) zeRet f/(z) = (22— 1)e” o3

1) R f/(:l:) _ ex(elx +1) . ><262m _ _e3x_|_ez _ e:):(_€2x + 1)
(eQIB _|_1)2 (6238 +1)2 (621' +1)2
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Fiche de calcul

Logarithme népérien

Exercice 1 Calculer les nombres suivants en fonction de In 2 et In 3.
a) In16 =41n2 b) In512 =91n2 c¢) In(0,125) = —31In2

d) clIn—-—-In-=-In2 e) In72—-2In3=3In2 f) In36=2In3+2In2

Exercice 2 Calculer les nombres suivants en fonction de In2, In3 et In 5.

1

a) lnE:—21n2—ln3 b) In500 =3In5+2In2 c) In(2,25) =2In3 —2In2
1

d) 111%241112—21115 e) In21+2In14 —3In(0,875) =In3+11In2 f) In(6,25) =2In5 —In4

avec 0,875 = %

Exercice 3 Calculer le nombre suivant en fonction de In2 et In 3.

1 2 98 99 1 2 98 99 1
ettt flno =In(=x =% xox)=ln— = 2lnd—2In5
np gt g T 00 n<2><3>< ><99X100> 700 " "
Exercice 4 Ecrire les nombres suivants le plus simplement possible.
3 _ 1 1

a) e3n2 = en2” =g b) In(y/e) = $In(e) = 1 c) e 2In3 = 2m3 g

-4y _ 1 In3-In2 _ n3 _ 3 -Ini _ I _
d) In(e™2) = —35 e) eltd—in2 —¢lny = 3 f) —e 2——617——2

~ In(In(2)) 1 1 1 —17 ) (et V) = & 4 2

g) e = hm@) — n2 h) lne?:ln(e )=—17 i) In(vVe?) —In( e):i(ln(e)—ln(e))zl

Exercice 5 Résoudre sur R les équations et inéquations suivantes (aide en vidéos : équations - inéquations)

a) Avecz >0, Inz=—1 & T =€ b ... S ={e 1}
b) Avecx<%,ln(2—5:n):0 < In(2-5x)=Inl & 2—-5c=1 ......... 5”:{%}
c) Avecz #0,In(22) =9 < 22 =¢" ... S = {—e* et}
d) Avecz €R, e =7 & 24+3=In7 ... ... & ={In7 - 3}
e) Avecz > 2, In(3z —5) <12 & 3z —5<e'? ... y:}g,em%]
f) Avecx > 2, In(z +2) <In(z? —4) & z+2<2? -4
S rx+2<(z—-2)(z+2)
S 0<(z+2)(z—2-1) ... S =|3, +o0]
~——
>0
g) Avec —3 <z <1,In(3+2z)>In(l—-2) & 3+2zx>1—-2 & 3a>-2 ¥ =|-21]
h) Avecz > 0,e!™% <2 & 14+Inz<In2 ... Z =)0, en271]
Exercice 6
a) z € |0;4o00f et f'(z) =2 -1 b) z € ]0;+o0] et f'(x) =2xlnx + x
1-1
c) x € ]0;+o00[ et f/(xz) =Inz d) x € ]0;+o00[ et f/(x) = :Eznx
1 1
e) x €|2;4+ocfet fl(z) = ————— f) z € ]l;+oo et f/(z) =
) elzroclet flo) = cmmrs D) e Jroolet flo) =
2 —
g) x € )0;4o0f et f/(z) = ;lnx h) z € ]2;+oo et f(z) :—3:17::—2

Livret de calcul - Corrigé 13 ATS Toulouse - Mathilde Leloup


https://www.youtube.com/watch?v=lCT-8ijhZiE
https://www.youtube.com/watch?v=_fpPphstjYw

Fiche de calcul

Vecteurs du plan

!
-l

Pour les exercices suivants, on se place dans un repére orthonormé (O;1, 7).

. . (=2 (5
Exercice 1 Calculer les coordonnées des vecteurs suivants avec @ ( 1 > et U < >

a) 2d(5) b)) —a(?) o —5a('9) d)

5 i(y5)

e) i+d()) ) a—u(3) g 3u+49(1]) h) —bi+25(*)

N =

Exercice 2 Calculer la norme des vecteurs @@ <;>, U

1
N
=
—_
~__
@

[l

g

Wl N

o) [l =vA+9=v58 b fil=1 o [l@]=/i+5="5

Exercice 3 Dans chaque cas, calculer les coordonnées du vecteur E (exemple ici), puis la longueur AB.

a) A(—1; 9) et B(3; 6) b) A(0; —3) et B(2; —7) c) A <1,25 ; ;) et B(1; 1)
AB( %) AB(2) AB(TY7)
AB=\I6F9=5 AB = IT16=2V5 AB=\[Lvh= fre= 2 =

16x9 4«3 12

Exercice 4 On considére les points A(—1; 3); B(2; —1); C(5,5; 1) et D(4; 3).
On note M le milieu du segment [AB] et E le milieu du segment [M D].
a) Coordonnées des points M et E

M (3,1) et E(2,25;2)

b) Montrons que les segments [M D] et [AC] ont le méme milieu

E est le milieu de [MD].

Or Les coordonnées du milieu de [AC] sont (2,25;2)

D’ou E est aussi le milieu de [AC].

Ainsi dans la quadrilatére AMCD les diagonales se coupent en leur milieu.
Donc | AMCD est un parallélogramme‘ .

Exercice 5 On consideére les points A(—1; 2); B(1; —4) et C(3; 2).
Pour chaque égalité vectorielle, déterminer les coordonnées du point D.

a)zﬁ:@ b)ﬁ:ﬁ—ﬁ c)@z%ﬁ—i—@

D(5,—4) D(—1,-10) D(—%,-6)
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https://www.youtube.com/watch?v=wnNzmod2tMM
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